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DAFTAR SIMBOL 

𝐺(𝑉, 𝐸) : Graf dengan V merupakan himpunan titik dan E merupakan 

himpunan sisi 

𝑉 : Himpunan titik pada graf 

𝐸 : Himpunan sisi pada graf 

|𝑉(𝐺)| : Banyak anggota himpunan titik pada graf G 

|𝐸(𝐺)| : Banyak anggota himpunan sisi pada graf G 

𝑗𝑖 : Barisan bilangan bulat non-negatif 

𝐿 : Barisan pelabelan 

𝐴(𝐿) : Relasi pelabelan 

𝑃𝑘𝐹𝑛 : Graf kipas yang diperluas dengan menambahkan graf 

lintasan 𝑃𝑘 dengan panjang yang sama pada jalur utama 𝑃𝑛 

dari graf kipas 𝐹𝑛 

𝑀𝐹𝑘,𝑛 : Graf kipas diperluas yang terdiri dari k graf kipas 𝐹𝑛 yang 

memiliki lintasan yang sama (saling menyatu) 

𝑆𝐹(𝑘, 𝑛) : Graf yang diperoleh dengan menyatukan simpul pusat dari 

graf bintang 𝑆𝑘 untuk 𝑘 ≥ 3 dengan simpul akhir graf 

lintasan 𝑃𝑛 dari graf kipas 𝐹𝑛 

m : banyaknya sisi pada graf 

⌈𝑥⌉ : fungsi ceiling x (bilangan bulat terkecil yang lebih besar 

atau sama dengan x) 

⌊𝑥⌋ : fungsi floor x (bilangan bulat terbesar yang lebih kecil atau 

sama dengan x) 

 

 

 



 

vi 

DAFTAR ISI 

 

PRAKATA ............................................................................................................... i 

ABSTRAK ............................................................................................................. iii 

DAFTAR SIMBOL ................................................................................................. v 

DAFTAR ISI .......................................................................................................... vi 

DAFTAR TABEL ................................................................................................ viii 

DAFTAR GAMBAR ............................................................................................. ix 

DAFTAR LAMPIRAN .......................................................................................... xi 

BAB I PENDAHULUAN ....................................................................................... 1 

1.1 Latar Belakang ............................................................................................. 1 

1.2 Rumusan Masalah ........................................................................................ 4 

1.3 Tujuan Penulisan .......................................................................................... 4 

1.4 Manfaat Penulisan ........................................................................................ 5 

BAB II KAJIAN PUSTAKA .................................................................................. 6 

2.1 Definisi dan Terminologi Graf ..................................................................... 6 

2.2 Jenis-Jenis Graf ............................................................................................ 7 

2.3 Graf Kipas Diperluas PkFn, Graf Kipas Diperluas MFk,n (multiple fan graph), 

dan Graf Kipas Diperluas SF(k, n) ........................................................... 10 

2.4 Pelabelan Graceful ..................................................................................... 14 

2.5 Graf Papan Catur (Chessboard Graph) ...................................................... 15 

2.6 Barisan Pelabelan ....................................................................................... 20 

2.7 Relasi Pelabelan ......................................................................................... 21 

2.8 Penelitian yang Relevan ............................................................................. 23 

BAB III METODE PENELITIAN........................................................................ 27 

3.1 Metode Penelitian ....................................................................................... 27 

BAB IV PEMBAHASAN ..................................................................................... 29 

4.1 Pelabelan Graceful pada Graf Kipas Diperluas PkFn untuk k > 3 dan 

Karakterisasinya ........................................................................................ 29 



 

vii 

4.2 Pelabelan Graceful pada Graf Kipas Diperluas MFk,n (multiple fan graph)

 ................................................................................................................... 64 

4.3 Pelabelan Graceful pada Graf Kipas Diperluas SF(k, n) ........................... 72 

BAB V PENUTUP ................................................................................................ 79 

5.1 Kesimpulan ................................................................................................. 79 

5.2 Saran ........................................................................................................... 84 

DAFTAR PUSTAKA 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

viii 

DAFTAR TABEL 

 

Tabel 2.1 Tabel Pelabelan ..................................................................................... 21 

Tabel 2.2 Tabel Pelabelan Graf Kipas Diperkaya 4F6 ......................................... 24 

Tabel 4.1 Tabel Pelabelan Graf Kipas Diperluas P5F5 ......................................... 32 

Tabel 4.2 Pengelompokkan ji Graf Kipas Diperluas P5F5 .................................... 32 

Tabel 4.3 Tabel Pelabelan Graf Kipas Diperluas P7F4 ......................................... 42 

Tabel 4.4 Pengelompokkan ji Graf Kipas Diperluas P7F4 .................................... 42 

Tabel 4.5 Tabel Pelabelan Graf Kipas Diperluas P6F4 ......................................... 54 

Tabel 4.6 Pengelompokkan ji Graf Kipas Diperluas P6F4 .................................... 55 

Tabel 4.7 Tabel Pelabelan Graf Kipas Diperluas MF4,5 ....................................... 66 

Tabel 4.8 Pengelompokkan ji Graf Kipas Diperluas MF4,5 .................................. 66 

Tabel 4.9 Tabel Pelabelan Graf Kipas Diperluas SF(4,4) .................................... 73 

Tabel 4.10 Pengelompokkan ji Graf Kipas Diperluas SF(4,4) ............................. 74 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

ix 

DAFTAR GAMBAR 

Gambar 1.1 Ilustrasi Jembatan Konigsberg ............................................................ 1 

Gambar 2.1 Gambar G1 ........................................................................................... 6 

Gambar 2.2 Gambar G2 ........................................................................................... 7 

Gambar 2.3 Contoh Graf Sederhana ....................................................................... 8 

Gambar 2.4 Contoh Graf Tak Sederhana ................................................................ 8 

Gambar 2.5 Contoh Graf Berarah ........................................................................... 9 

Gambar 2.6 Contoh Graf Terhubung dan Tidak Terhubung................................... 9 

Gambar 2.7 Graf Lintasan P5 ................................................................................ 10 

Gambar 2.8 Contoh Graf Lingkaran C5 ................................................................ 10 

Gambar 2.9 Titik v0 .............................................................................................. 11 

Gambar 2.10 Graf Lintasan Pn .............................................................................. 11 

Gambar 2.11 Graf Kipas Fn .................................................................................. 11 

Gambar 2.12 Graf Kipas Diperkaya 2Fn (kiri) dan Graf Kipas Diperkaya 3Fn 

(kanan)................................................................................................................... 12 

Gambar 2.13 Graf Kipas Diperluas P4F3 .............................................................. 12 

Gambar 2.14 Graf Kipas Diperluas MF4,5 ............................................................ 13 

Gambar 2.15 Graf Kipas Diperluas SF(3,4) ......................................................... 13 

Gambar 2.16 Contoh Graf Graceful dan Graf Papan Catur yang Sesuai ............. 15 

Gambar 2.17 Graf Berlabel-σ dengan Double Chessboard .................................. 17 

Gambar 2.18 Graf Berlabel-ρ dengan Dual Chessboard ...................................... 18 

Gambar 2.19 Graf Berlabel-γ dengan M-chessboard ........................................... 19 

Gambar 2.20 Graf Berlabel-p dengan Twin Chessboard ...................................... 19 

Gambar 2.21 Contoh Graf Graceful beserta Representasi dalam Papan Catur 

Sederhana dan Tabel Pelabelan ............................................................................. 22 

Gambar 2.22 Graf Kipas Diperkaya 4F6 .............................................................. 23 

Gambar 2.23 Representasi Papan Catur Sederhana Graf Kipas Diperkaya 4F6 ... 24 

Gambar 4.1 Bentuk Umum Graf Kipas Diperluas PkFn untuk k > 3 dan n ganjil ≥

3............................................................................................................................. 30 

Gambar 4.2 Graf Kipas Diperluas P5F5 ................................................................ 31 

Gambar 4.3 Representasi Papan Catur Sederhana Graf Kipas Diperluas P5F5 .... 31 



 

x 

Gambar 4.4 Klasifikasi Papan Catur Sederhana Graf Kipas Diperluas PkFn untuk 

k > 3 dan n ganjil ≥ 3 .......................................................................................... 35 

Gambar 4.5 Bentuk Umum Graf PkFn untuk k ganjil > 3 dan n genap ............... 40 

Gambar 4.6 Graf Kipas Diperluas P7F4 ................................................................ 41 

Gambar 4.7 Representasi Papan Catur Sederhana Graf Kipas Diperluas P7F4 .... 41 

Gambar 4.8 Klasifikasi Papan Catur Sederhana Graf Kipas Diperluas PkFn untuk 

k ganjil > 3 dan n genap ....................................................................................... 46 

Gambar 4.9 Bentuk Umum Graf PkFn untuk k genap > 3 dan n genap .............. 53 

Gambar 4.10 Graf Kipas Diperluas P6F4 .............................................................. 53 

Gambar 4.11 Representasi Papan Catur Sederhana Graf Kipas Diperluas P6F4 .. 54 

Gambar 4.12 Klasifikasi Papan Catur Sederhana Graf Kipas Diperluas PkFn untuk 

k genap > 3 dan n genap ...................................................................................... 58 

Gambar 4.13 Bentuk Umum Graf Kipas Diperluas MFk,n ................................... 64 

Gambar 4.14 Graf Kipas Diperluas MF4,5 ............................................................ 65 

Gambar 4.15 Representasi Papan Catur Sederhana Graf Kipas Diperluas MF4,5 65 

Gambar 4.16 Klasifikasi Papan Catur Sederhana Graf Kipas Diperluas MFk,n ... 68 

Gambar 4.17 Bentuk Umum Graf Kipas Diperluas SF(k, n) ................................ 72 

Gambar 4.18 Graf Kipas Diperluas SF(4,4) ......................................................... 72 

Gambar 4.19 Representasi Papan Catur Sederhana Graf Kipas Diperluas SF(4,4)

 ............................................................................................................................... 73 

Gambar 4.20 Klasifikasi Papan Catur Sederhana Graf Kipas Diperluas SF(k, n) 75 

  

 

 

 

 



 

xi 

DAFTAR LAMPIRAN 

Lampiran 1. Riwayat Hidup 


